Ejercicio 3.1

Considérese los siguientes juegos en forma estratégica. Determinar los equilibrios de Nash en
estrategias puras:
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Ejercicio 3.2

Considérense cada uno de los siguientes juegos en forma estratégica. Averigiie, en funcién del
pardmetro a, bajo qué circunstancias existe un tnico equilibrio de Nash en estrategias puras. e%b. -
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Ejercicio 3.3

Consideremos el siguiente juego:

J2
Izquierda Centro

R Cly) == AyT
¢l @2 o CLn) = x Byt

Dadas las estrategias mixtas ¢ = (%, %, %) ey = (%, %), obtener el pago esperado de ambos
jugadores.
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Ejercicio 3.4
Dos personas van a jugar a “pares o nones” solamente con la posibilidad de sacar uno o dos
dedos cada uno. Si la suma de ambos es par el jugador A pagard un euro al jugador B. En
caso contrario serfa B el que pague a A. ;Qué estrategia utilizaria el jugador A?
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Ejercicio 3.5

Dos personas juegan a “piedra, papel o tijera”, de forma que el que gana obtiene 1€ del
otro jugador y si empatan no hay recompensa (ni pago) para ninguno. Determinar si hay
estrategias puras para el juego, y en caso contrario, plantear el problema de programacién
lineal que da lugar a las estrategias mixtas 6ptimas de cada uno de los jugadores.
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Ejercicio 3.6

Encuentre el equilibrio de Nash mediante la eliminacién de estrategias dominadas en los
siguientes juegos:
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Ejercicio 3.7
Considerar el siguiente juego cooperativo con tres jugadores:

#(0) = v({1}) = v({2}) = v({3}) = 0

v({1,2}) =2
V({1,3)) =3
v({2,3}) =2

v({1,2,3}) =5

(a) Describir las condiciones que deben cumplir las imputaciones.
(b) Obtener el valor de Shapley.

Sol: a) z1 + 22+ 25 =5, 1 > 0, z2 > 0, z3 > 0. b) (1.83,1.33,1.83)
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Ejercicio 3.8
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Una finca rustica estd valorada por su actual propietario en 350.000 euros. Un empresario

acondicionarla para su utilizacion como poligono industrial, con lo que su valor

de mercado alcanzaria los 700.000 euros. Una empresa constructora le ofrece urbanizar la

finca para su posible subdivisién en parcelar destinadas a viviendas unifamiliares. Con esta
urbanizacion el valor de la finca serfa 775.000 euros. Obtener el valor Shapley del juego.

Sol: z = (620833.333, 58333.333, 95833.333)
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Ejercicio 3.9

En un departamento hay tres im

dores consolidados que trabajan en la misma linea de
investigacién. Se disponen a presenta

solicitudes para optar a financiacién de proyectos de
inv

1. Han preguntado a una persona de confianza que tiene toda la inform sobre

criterios y candidatos y les ha comentado lo que es previsible que ocurra con la resolucién

la

indi

acerca de las posibles solicitudes, ista del historial y méritos de los candidatos. Si

el doctor Clapés presenta de manes idual la solicitud, lo pre

isible es que le concedan
treinta mil euros, el doctor Salmo no conseguira nada si va solo, mientras que la doctora Lujan
conseguirfa individualmente cincuenta mil euros. Si los doctores Clapés y Salmo presentan
un proyecto conjunto obtendrdn una financi Ly

)- Si los tres investigador

jén obtendrian 80,

Salmo y Lujan obtendrian también 80 (siempre en miles de eurc

solicitan el proyecto de man

ra conjunta, p;

iblemente obtendrfan 100. Cada investigador
solo puede figurar en una solicitud. Obtener el valor Shapley del juego.

Sol: @ = (30,15, 55)
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Ejercicio 3.10

Una familia posee una antigiiedad que no tiene valor para ésta. Un amigo del padre aficionado
a las antigiiedades le dice que él podria venderla utilizando sus contactos por 500€. Sin
embargo, la madre, que no se fia, ha decidido consultar entre sus vecinas, y una de ellas le
ofrece 750€. Si utilizando los dos contactos, la familia podria obtener hasta 1000€. ;cémo
deberian repartirse los beneficios obtenidos de la venta de la antigiiedad entre la familia, el
amigo del padre y la vecina segtn el valor de Shapley?

Sol: ¢ = (541.667, 166.667,291.667)
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Ejercicio 3.11

Cuatro amigos de la carrera han creado una empresa y pretenden repartirse los beneficios

obtenidos el primer ano. De los cuatro amigos, hay uno sin el cual no hubiera sido posible
obtener beneficios. Estando éste en el equipo, se hubieran obtenido 1000, 2000, 3000 6 4000 €,

dependiendo de si los subgrupos tienen 1, 2, 3 6 4 miembros, respectivamente. ;Qué beneficio

deberia llevarse el jugador imprescindible en este reparto segtn el valor de Shapley?
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(2 pts.) Calcula los equilibrios (puros y/o mixtos) de Nash para el Jugador B y el valor del juego del
siguiente problema de decisién.

Empresa B
B, B, B, B,
A, | (15-15) (-15,15) (60,-30) (12, -40)
Empresa A Ax | (-20,30) (15,-10) (30,-50) (20, -20)
Az | (-10,10) (20,20) (10,-25) (30, -30)
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Grupo:

(2 pts.) Calcula los equilibrios (puros y/o mixtos) de Nash para el Jugador B y el valor del juego del

siguiente problema de decisién.

Jugador B
B, B, By
A, | (15-15)  (-20,30) (-10,10)
Jugador A A: (-15,15)  (15,-10)  (20,-20)
3 | (60,-30) (30,-50)  (10,-25)
A, | (12,-40)  (20,-20)  (30,-30)

1. Calofe @quiliotios  poa jxedos By vale) 90 juego.

J0
Q) 67_ &3 @
p——
\ B &3
Al T v =10ri0)- b

pL [ y—tror 2o ioY

A3 )(@oi-30) @.-so\ (10,-25) m 8

(20,20) (39)-30\

(30,759) uo-

(w. (30,730

L

A4 (i, -90)

Y

62 %)

(30,-50) \_——o W leus somg nvle | no "%“‘(‘(b‘mm“h

20,20V (30,"%)

AY

<4—
# Cow (Dcmwwk( roy  Bornces
iéar A eo®bis by & wdor  do) 12ep pfo Sz jwop de sovon oo

=2
3 o b ) mamin W Yy
?g D

. 2008

hs IS 1)
3& 5] i £ 22 a
2z -po |4 -1
LXTNTICS N lx_\é_ — Equilibno ()\ C‘S

S2 — Yrdidan

M. W B = A=Yy,
No. WY xSy, £W 206, * VS (A-4) D Wy -\sy, + \8
220, * A4, =W 224+ & -4 )= 224 % @ - A
M, A B = A
G, S 2O S, +)S = by +14
€ = B4,
W,= 63

4, = — O\2062



15 2 p S>K

(2 puntos) Dado el siguiente juego bipersonal de suma nula: [
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(a) Determinar los valores de o para los que el siguiente juego de ssma 2 wuros. «@ [

(b) Calcular el equilibrio de Nash para el primer jugador y el valor del juego cuando a = 5. V’}
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SW?M encon

(2 pts.) . Cuatro amlgos (Fito, Fede, Fran y Fabio) han creado una empresa y pretenden repartirse los be-

b3 1
2Z) ®Rlo, Fedr, Fron ¢ Tabio ¢ ke in BOE, 6 o estc fute o fabio o feda ¢ Frn

neficios obtenidos tras el primer afio. La empresa no habria tenido beneficios si no hubieran estado
Fito y Fabio 6 Fede y Fran. Fede y Fran se conocian de la carrera y ya contaban con contactos
como para haber obtenido 2000€ de beneficios. Igualmente Fito y Fabio, juntos ya podrian haber
ganado 3200€. Uniéndose a una de estas dos parejas, las coaliciones habrian obtenido 4500€ 6
6500€, dependiendo de si las coaliciones tienen a 3 6 4 de los amigos. ;Qué beneficio deberia
llevarse Fede segun el valor de Shapley? ;Y Fito?
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(2 pts.) Cuatro amigos (Fito, Fede, Fran y Fabio) han creddo una empresa y pretenden repartirse los be-
neficios obtenidos tras el primer ano. La empresa no habria tenido beneficios si no hubieran estado
Fito y Fabio 6 Fede y Fran. Fede y Fran se conocian de la carrera y ya contaban con contactos
como para haber obtenido 2200€ de beneficios. Igualmente Fito y Fabio, juntos ya podrian haber
ganado 1750€. Uniéndose a una de estas dos parejas, las coaliciones habrian obtenido 4500€ 6
6500€, dependiendo de si las coaliciones tienen a 3 6 4 de los amigos. ;Qué beneficio deberia
llevarse Fran segiin el valor de Shapley?;Y Fabio?
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(2 pts.) Cuatro amigos (Fito, Fede, Fran y Fabio) han creado una empresa y pretenden repartirse los be-
neficios obtenidos tras el primer afio. La empresa no habria tenido beneficios si no hubieran estado
Fito y Fran 6 Fede y Fabio. Fede y Fabio se conocian de la carrera y ya contaban con contactos
como para haber obtenido 2200€ de beneficios. Igualmente Fito y Fran, juntos ya podrian haber
ganado 1750€. Uniéndose a una de estas dos parejas, las coaliciones habrian obtenido 4500€ 6
6500€, dependiendo de si las coaliciones tienen a 3 6 4 de los amigos. ;Qué beneficio deberia
llevarse Fran segun el valor de Shapley?;Y Fede?
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1 2 3
(2 puntos) Tres amigos, Laura, Joaquin y Sara, han creado una empresa y pretenden repartirse los beneficios
—_— =

obtenidos el primer afio. La empresa no habria tenido beneficios si no hubieran estado Joaquin y Sara (juntos) o Laura
(sola). Joaquin y Sara se conocian de la carrera y ya contaban con contactos como para haber obtenido 2300€ de
beneficios. Laura, que tiene gran iniciativa hubiera ganado séla 1500€. Ademds, Joaquin hubiera hecho ganar 2500€
conjuntamente con Laura, mientras que Sara con Laura habrian ganado 3000€. ;Qué beneficio deberia llevarse Laura

segun el valor de Shapley de los 4000€ que han obtenido los tres?
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2 12,3 ey Son oy wiwprercindibolon
(1 puntos) Tres amigos de la carrera han creadoqg/;?npresa y pretenden repartirse los beneficios
obtenidos el primer afio. De los tres amigos, hay dés sin'fosCuales no hubiera sido posible obtener beneficios.

Estando ambos en el equipo, se hubieran obtenido 3000€ 6 %99/05, dependiendo de si los subgrupos tienen 2
52 3
er

6 3 miembros, respectivamente. ;Qué beneficios debeffan llevarse los jugadores no imprescindibles en este

reparto segun el valor de Shapley? (3)
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